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Série N°6 : Géneéralités sur les fonctions

(La correction voir@® http://www.xriadiat.com )

Exercice1 : Déterminer I'ensemble de définition de la fonction f dans les cas suivants :

v 2aely 7a2-5 _ 2x*-2023 v 65 +24]
YW s MY e e
o Bl -9 x5
4} f("'}_ 21_3J;_2 5} f(_l’)— 'J—E_'xz s I 6} .-’-(x}_ I(EI-I]

I 2sin 2 il
7) f(x)=2]x-9-1 8) f(x;m% g;f{x]:% 10} Py = +5x =1

sx—1 tanx SINX X CO52X

Exercice2 : Soit f la fonction numerigue définie sur [{];;-r] par: f(x)= Jcnsx X C{:-s[;ix - %]

Déterminer D_,
4x*
x+1

1f{.‘r}=% sii x>0

si x=<0

f(x)=

Exerciced : Soit f la fonction numérique tel que :

Déterminer D,

x-3 s xz2—
Exerciced4 : Soit f la fonction numérique tel que : f(2x-3)= ;
Ix-4 s x< 3

1) Déterminer /(x) en fonction de x 2) Caleuler : f(5)

Exercice5 : Soient les fonctions :

F{-10}=R Y, g:{-LO}>R b {10} >R " k:{-1.0}>R

Xk 1t X Afl—x? X —l+ 44+ 2x—x° Xk 1= of-2x— 2

Comparer les fonctions f; g ; hetk
I
Exercice6 : Soit f et g les fonctions numériques tel que : f(x)=x et g(x)=—
X
Comparer les fonctions fet g .

Exercice7 : On considére I'ensemble : A= {k:r 2kt -z; ke E}

Soient les deux fonctions définies de 4 vers® par : f(x)=sinx et g(x)=sin2x

Montrerque: f=g
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Exercice8 : Etudier la parité des fonctions suivantes définie par :

-} 3

1) f(x)=41-4° 2) ﬂﬂ:xjii 3) f(x)=x" +i 4) f(x)=2sinx—x"(1-cosx)
tan* x
By Hx)= l+sin’ x

|x—2|+|x+2|+::1:-5x

Exercice9 : Soit la fonction définie par : f(x)= 2025|x| - 2026
2025|x| -

{{’.‘f} La courbe de s Dans le repére (n;f-j} orthonormé

Montrer que ((_“ 7 ) symétrique par rapport a 'axe des ordonnées

Exercice10 : Soit la fonction f définie par : f(x)=—%[|?.x+3|+|2x—3|]

1) Déterminer le domaine de définition de f
2) Etudier la parité de la fonction f et en déduire le domaine d'étude de f

3 3
3) Simplifier I'écriture de f dans les intervalles / =[D;§}Et J= [Em[

4) Calculer : f(0) ; f[%) : f[_%] ; £(=3) et f(3)

5) Dresser son tableau de variation sur D 1

6) Tracer la courbe (C'; ) dans un repére (0;-";}:) orthonormé

Exercice11 : Soit f une fonction numérique définie de B vers I’ tel que :
V(ab)e R ; f(a=b)=[(ax)f(b)

Montrer que la fonction f est constante sur &

Exercice12 : Montrer que la fonction [ :x — x— E(:c] est périodique de période 1.

xja

Exercice13 : Soit f une fonction définie sur R par: f(x)= L
X

1) Etudier la parité de f

2) Etudier les variations de fsur [&*

3) En déduire les variations de f sur &~

4) Dresser le tableau de variations de fsur £

Exercice14 : Soit f une fonction numérique tel que : f(x)=—x"—2x+1
1)Préciser le domaine de définition de f

2)Calculer le taux d’accroissement de fonction de f entre X, et X, telque: X, # X,
3)Etudier la monotonie de fsur : [ = [~ +w[ et sur J = |-o0;~1]

4)Dresser le tableau de variation de f

5) a) En déduire que : pour tout xeR Ona: f(x)<2

1
b} En déduire que : pour tout xe[—l;ﬂ Ona:--<f(x)=2

i | =
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c) En déduire que : pour tout xe[-3;-1] Ona: -2< f(x)<2

6)Trouver les points d'intersection de la courbe (C, ) avec les axes du repére
7)Soit g la fonction définie sur R par : g(x] =—x—1

Tracer Les courbes représentatives de(C, )et(C, ) dans le repere (0.1 )

8)Résoudre graphiquement et algébriquement I'équation : f (x ) =g (x )

9) Résoudre graphiquement et algébriquement l'inéquation ; g{.‘f] <f (r)
10) Déterminer graphiquement le nombre de solutions de I'éguation : —x* —2x+m—1=0 avec :meR
Exercice15 : Soit la fonction définie sur [—3;3]

La représentions graphique suivante est la représentions de f sur l'intervalle : [[I';E]

1) Dresser son tableau de variation sur lintervalle : [[I';E]
2) Sachant que f est une fonction paire
a) Compléter la représentions graphique de f sur l'intervalle : [—3;3]

b) Déterminer graphiqguement les images des intervalles : [—3;3] etlil;%] par la fonction f

—1

Exercice16 : Soit f une fonction numérique définie sur |2 et périodique de période T =1
Telque: f(x)=x Vxe[0:]]

1)Tracer la représentation graphique de la fonction sure : / =[-5,5[ dans un repére (0:737)
2) Caleuler : f(6,1) ; £(-10,5); f(2025,12)
3) Donner I'expression de : f(x) sur les intervalles : I, =[k:k+l[ keZ

x"7° + 2025

Exercice17 : Soit la fonction définie par: f(x) = -6
X| =

(C,) La courbe de s Dans le repére (0:i;) orthonormé

Montrer que (C y )symétrique par rapport a I'axe des ordonnées
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Exercice18 : Soient les deux fonctions : f(x)=x"+x-3 et g(x)=2x"+x+1
1) Comparer les fonctions fet g
2) En déduire les positions de ({? y } et (Cx} les courbes représentatives respectives de fet g
: g . LS |
Exercice19 : Soit f une fonction numérique tel que : f {t} = Zoxal
X X
1) Déterminer D,
2
2) Montrer que 3 est le minimum de f sur DI.
3} Montrer que 2 est le maximum de f sur UI.
. . : 3x" +1
Exercice20 : Soit f une fonction numérique tel que : f (I)= T
X
1) Déterminer D,
2) Etudier la parité de f
3} Montrer que f est bornée
Exercice21 : Soit f une fonction numérique tel que : f(x)=x+ Exﬁ+x -4
Démontrer que : -4 est une valeur minimale de f sur E*
Exercice22 : Soit f une fonction numérique définie sur E par: f [x)= e
Démontrer que f est majorée sur E .
1) a) Démontrer que f est majorée sur K .
b) Est ce que f admet une valeur maximale ?
2) Démontrer que f est non minorée
Exercice23 : Soit les fonctions f et g déefinies par: £ (I) —— et f{i’f} =27 )
x+2 x+1
On pose : h(x)=(g°£)(x)
1) Déterminer D,
2) Déterminer : h(x)
. . | X+3
3) Soit la fonctionsk définie par : & (¥)=——
3x+5
Les fonctions het k sont-elles égales ?
Exercice24 : Soit f une fonction numérique tel que : f{x}zx—?.Jx—E +1
1) Déterminer D, 2) Démontrer que : f(x)22 ; Vxe[2;+o0]
3) Soit : h(x)=+x-2 a) Dresser le tableau de variation de
b) Déterminer : h([2.3]) ; A([3:+[)
4) a) Déterminer une fonction polynéme de degré 2 ; tel que : f(x) =go h(x} - Wxe [2;+m[
I
b) En déduire les variations de y  c) Déterminer le tableau de variation de —
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Exercice25: Soient f et g deux fonctions numériques définies par : f(x)=x*-x et g(x)= Jx

1) Dresser les tableaux de variations de fet g
2) Soit : h la fonction numérique définie par : h(x)=(/f=g)(x)

a) Déterminer D, b) Etudier les variations de A sur[ﬂ,i]et H;+m[

I
c) Montrer que / admet un minimum absolu au point d’abscisse 1

3) Soit : k la fonction numérique définie par : k(x)=(g° f)(x)
a) Déterminer D,  b) Etudier les variations de k  c) Calculer k(x)=(g« f)(x) ;Vx € D,

4)a) Tracer Les courbes représentatives (C 7 ]et [(.‘K ]dans le méme repére

X
b) Résoudre graphiquement sur [0;+s Iinéquation : —f{ iil
X
(On admet que [Q)mupe {Cf)en 2 points d'abscisse : 0 et 175
3x
Exercice26 : Soient f et g deux fonctions définies par: g(x)= Jr+2 et f{;r} = P
x_

et (C, ) et (C,) Les courbes représentatives de fet g
A) 1) Déterminer D, et D,
2) Montrer que : 4 (—1;1) et B(2:2) sontdes points d'intersections de (C, ) et (C, )

3) Déterminer les tableaux de variations de fet g
4) Tracer les courbes(C, ) et (C,) dans unrepere (0:i )

3x <0 of Ix+fx+2 g

x—1 2x—1

5) Résoudre graphigquement sur E les inéquations : Nx+2- p

341-#2
2afx+2-1

a) Déterminer D, b) Montrer que : h=s-g

2) a) Déterminer graphiquement : g([-i;-gD et g[}%;wﬂ

b) Etudier les variations de 4 et donner son tableau de variation.

B)1) Soit 1 la fonction definie par : h(x)=

.
c) Déterminer la valeur maximale de h sur [—2;—1[

3
3) Montrer que : r‘i(IJ}E ;‘v‘xe]—%;m}

C'est en forgeant que l'on devient forgeron : Dit un proverbe.
C'est en s'entrainant réguliérement aux calculs et exercices gue I'on devient un mathématicien
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